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Vidéo du cours Quiz interactif MonSuperProf IA

Primitive d'une fonction

DEFINITIONS

* F estune primitive de f sur un intervalle I si F est dérivable sur I et F/ = f sur I. Pour vérifier : on
dérive.

* Toute fonction continue sur un intervalle admet des primitives (admis).

* Si F est une primitive de f sur I, toutes les primitives sont z — F(z) + ¢, ¢ € R.

* Une seule primitive vérifie F(zy) = yo : on calcule ¢ avec cette condition.

., Opérations

*., PROPRIETES
* aF + BG est une primitive de af + B¢ : on travaille terme par terme.
® Aucune régle pour un produit ou un quotient : on cherche une forme du tableau des formules.

Primitives usuelles

A RETENIR
n+1
° k—kx;,z" — (n € N*) sur R.
n—+1
1 1 1 1
° P = N e —00;0 0; .
= i =Dz (n > 2) sur]—o0;0[ ou ]0;+oo]
1 x’l‘+1
o %ﬁz\/ﬁ;ﬂ%T+1(re@,r7é—1)sur]0;+oo[.

® cosr —sinx;sinx — —cosz; 1+ tan?x — tanz.

® La primitive de ~ sera étudiée au chapitre 5 (logarithme népérien).
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Formules de dérivation da l'envers

A RETENIR

1 1 1
* f(axz+b) - —F(az +b): cos(ax + b) — —sin(az + b), sin(az + b) — —— cos(az + b).
a a a

un+1 r+1
o yut — cu'u” — (u > 0).
n+1 r4+1
o 1 , , vv—w' u
* — S ———=22ujuvtuw s w;, ——— = —.
u u' u v v

X Méthodes

¢ METHODE
* Reconnaitre et ajuster : repérer u et «/, faire apparaitre v’ avec une constante, appliquer la
formule, vérifier en dérivant.

* Transformer d'abord : développer, décomposer en az + b + ﬁ écrire tan’ z =
(1+ tan?z) — 1.

* Par morceaux : vérifier la continuité, primitiver chague morceau, raccorder les constantes.

X Erreurs fréquentes dailos slasi

x Oublier la constante quand on demande « les primitives ».
v Les primitives de 4z sont les fonctions z* + ¢, ¢ € R — pas seulement z*.

x « Une primitive de sinx est cosz. »
v (cosz)' = —sinz : une primitive de sinz est — cos z.

x « Une primitive de cos(3z) est sin(3x). »

1 1
v (sin(3zc))' = 3cos(3z) : il faut le facteur 3, une primitive est 3 sin(3z).

2 4
% « Une primitive de z (z? + 1)3 est # »

(=2 +1)"
—

. 1 o
v u' = 2z, pas « : on ajuste avec 5 une primitive est

x « Une primitive d'un produit est le produit des primitives. »
3 2 2

2 it z z z 1an ! l
v Faux:z - x = x* a pour primitive 3 et non T X5 Chercher une forme v'u" ou u'v + uv'.
x Donner une primitive sans intervalle.
1 1 . . .
v = sur]0;+oo[ ou |—o0;0[, jamais « sur R » ; y/u exige u > 0.
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Tableau récapitulatif des formules

Formule Conditions d'usage

F'=fsurl Définition d'une primitive sur un intervalle
F(z)+cceR Toutes les primitives ; F(zg) = yo fixe ¢
$n+1
" — n € N*, sur R
n+1
l.r+1
" — re@Qr+#—1,sur]0;+oof
r+1
1 11 . . , e
= = == = 2V/E Sur un intervalle ou la fonction est définie
T z ' \z
cosxT —sinz;sinx — —cosz Sur R
1+tan’z — tanz Sur|—% +km; T+ kn|
1
f(aw+b)—>EF(a:c+b) a#0
,un+1
wu — neN*;avecr e Q\{-1}:u>0
n+1
! 1 !/
12_>__;L_>2\/1j u#0;u>0
u u u
1y, /
v+ u — uv; M N u, v dérivables ; v # 0
v v

@3 MONSUPERPROF IA
Une notion n'est pas claire ? Scanne le QR « MonSuperProf IA » en page 1 et pose ta question :
explication pas a pas, en francais ou en darija.
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